6. cviceni - teorie

Definice. Rekneme, ze A € R* je limitou funkce f v bodé ¢ € R, jestlize
VeeR,e>030€R,0 >0Vx e P(c,0): f(z) € B(A,e).

Analogicky se definuje limita zleva a zprava (namisto P(c,0) se uvazuje levé/pravé prsten-
cové okoli). Limitu zprava znac¢ime lim,_,.4 f(x), zleva pak lim,_,._ f(z).

Fakt. Funkce f ma limitu v bodé ¢ pravé tehdy, kdyZz obé jednostranné limity v tom bodé
existuji a rovnaji se.

Definice. Funkce f je spojitda v bodé ¢ € R, pokud lim,_,. f(x) = f(c).
Fakt. Polynom je spojita funkce.

Véta 3.3 (VoAL). Necht ¢ € R*,lim, . f(z) = A € R*, lim,,. g(z) = B € R*. Pak

(i) limge(f(z) + 9(z)) = A+ B,

(i) limgc f(2)g(z) = AB
(
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gz
) =
% pro g # 0 na né&jakém prstencovém okoli ¢,
je-li vyraz na pravé strané definovan.

Véta 3.4 (ﬁ) Necht ¢ € R*, lim, . f(z) = A € R*,; A > 0,lim,,. g(x) = 0 a existuje n > 0

t.z. g > 0 na P(c,7). Pak lim, . §§;”§§ = 0.

Véta 3.6 (VOLSF) (Limita slozené funkce). Bud ¢, D, A € R*, a jsou f a g funkce. Necht
plati, ze lim, . g(x) = D a lim,_,p f(x) = A. Necht plati alesponi jedna z podminek:

(P) 3n >0Vx € P(c,n) : g(x) # D,
(S) f je spojita v D.

Pak plati lim,_,. f(g(z)) = A.
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Dalsi uzZite¢né limity odvozené ze znamych limit:

tanac -1 arcsinz __ 1

1— cosac_l
T -2

e lim, g e lim, g e lim, g

o lim, ;&7 =1 o lim, o dctane — |

Matematika 1, 2025/26 1



